الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعيبية 
2 - 1 متو ىح 
1 © بیقيا تور تاو 
کے 


رقم الهاتف: 35 22 47 0550 / 63 54 71 023 قاكس: 67 54 71 023 itameura@gmail.com‏ 


المستوى:الثالثة علوم تجريبية 


امتحان بكالوريا تجريبي في مادة الرياضيات / المدة : 3 ساعات و نصف. 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين : 


الموضوع الأول 


التمرين 1 (4 ن ) 
ب 


)+( 0 تساوي : 


مو + +× 

احد حلول المعائلة التفاضلية 
4e72* = 0‏ + ر هو الدالة 

ار لے 
قسم يتكون من 18 تلميذا و 12 تلميذة 
نريد تشكيل لجنة تضم رئيسا و نائبا و 
أمينا » عدد اللجان بحيث يكون الرئيس 
ولدا و الأمين بنتا هو 


لتكن 1+ تبره = (×) “رء الدالة الأصلية 
لا الي ت من آل اس مرد 


التمرين 2 (4 ن ) 

يحتوي صندوق ,ل على سبع كريات منها خمس حمراء مرقمة ب 1 2۰011و 
كريتين خضراوين مرقمة ب 1 ۰ 0 و يحتوي صندوق رل على سبع كريات منها ثلاث 
حمراء مرقمة ب 2 ٠‏ 2 » 1 و اربعة خضراء مرقمة ب ۰2 1 » 0 0 ( الكريات لا نفرق 


بينها باللمس). 


نرمي زهر نرد غير مزيف ذو ستة اوجه مرقمة من 1 الى 6» بحيث اذا ظهر الرقمان 2 و 4 
نسحب عشوائيا كريتين من الصندوق ,1 على التوالي دون ارجاع »و في باقي الحالات 


- صفحة 1 من 6 - 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 
نسحب كريتين في آن واحد من الصندوق رل . 
1) لتكن الحادثتين 4 و8 حيث : 
4 " سحب كريتين من نفس اللون" . 
8 : "سحب كريتين من نفس الرقم " 
أحسب (2)4 و(2)8 احتمال 4 و8 على الترتيب. 
2 هل الحادثتين 4 و 8 مستقلتين ؟ علل. 


3) علما أن الكريتين المسحوبتين من نفس الرقم »ما هو احتمال أن تكون الكرتين المسحوبتين 
من الصندوق ,ل . 


4) نعيد التجربة حيث نسحب الآن من ,ل كرتين في أن واحد و نضعها في الصندوق رل » 
ثم نسحب كرتين على التوالي دون ارجاع من رل . 


نعتبر المتغير العشوائي × الذي يرفق بكل سحب الكرات الحمراء المسحوبة. 
أ) عين قيم المتغير العشوائي × . 

ب) عين قانون احتمال المتغير العشوائي . 

ج)أحسب الأمل الرياضياتي (») ع . 


التمرين 3 ( 5 ن ) 


1)نعتبر المتتالية (,) المعرفة على ]7 كما يلي: 1= ,: و دح = ره 


1) ارسم في معلم متعامد و متجانس )0:7:7( المنحنى (C,)‏ الممثل للدالة ۽ المعرفة على 
R‏ حیٹ: + = (») ۶ و المستقيم (۸) ذو المعادلة در 
2) مثل على محور الفواصل الحدود ,:» ٠»,‏ به باستعمال الرسم السابق و دون حساب الحدود. 
3) ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,») و تقاربها . 


4) برهن بالتراجع أنه و من أجل كل عدد طبيعي م أن: 4> ,»>1 
5( ادرس اتجاه تغير المتتالية ) (Uu,‏ 


7) نعتبر (,«) المتتالية المعرفة على" بالعلاقة + ,»= ,د حيث © عدد حقيقي غير 
معدوم . 
1) عين قيمة ى حتى تكون (,«) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها بن و حدها الأول ,ا 


ل نضع 4- - يح 
أ) اكتب ر بدلالة م ثم استنتج ,,, بدلالة 7,. 
ب) تحقق من صحة تخمينك حول تقارب المتتالية (,/) 


ج) أحسب بدلالة م المجموع : =u +0 + ....+ u,‏ ,© 


3 صفحة 2 من 6 - 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


التمرين 4 (7 ن) 

1) ع دالة عددية معرفة على المجال ]00+ , 0 [ ب : م1 + 2 - ”× = )x(‏ عو 

1)أدرس تغيرات الدالة 8. 

2 بيّن أن المعادلة 0= (»)ع تقبل حلا وحيدا بى من المجال [1.5: 1] 

3) استنتج حسب قيم عر إشارة («)م . 

1) نعتبر الدالة ‏ المعرفة على ]مه+ , 0 [ كما يلي : ال a‏ 

59 

و(0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (ر:0:7) 
1) أحسب نهايات الدالة ر عند حدود أطراف مجال تعريفها. ماذا تستنتج ؟. 
2 بيّن أنه من أجل كل × من المجال ]+ , 0[ فإن: 20> 5 = ر( 

52 

3) استنتج اتجاه تغير الدالة”م ثم شكل جدول تغيرات الدالةر. 


4) بيّن أن المستقيم (۸) الذي معادلته × = ر مقارب مائل للمنحنى 07) ثم أدرس الوضعية 
النسبية للمنحني (C»‏ والمستقيم (۸). 


6 ق ت اغط خصر اللعقه زه 
44 
6) أنشئ (0) و (۸) . 
7 أ) جد الدالة الأصلية للدالة : + 9 م1 - 1) جمعءر و التي تنعدم من أجل + = عر 
56 


ب) أحسب المساحة (1ن)5 مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى 0) و المستقيمات 
التي معادلاتها: x‏ = ر ,1= ×,ك = × حيث ين العدد المشار إليه في الجزء [ 


(20-2)تن 
2 


ج) تحقق أن: = S(a)‏ 


انتهى الموضوع الأول. 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


التمرين 1 (4 ن ) 
اجب بصحيح أو خطأ مع التعليل في كل حالة من الحالات التالية: 


2+1 


1) نعتبر الدالة/رالمعرفة على ]0+ , 0 [ كما يلي : ( )1+ +2-(م)'/ 


و۳9 ) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (Oi:‏ 
المنحني (C9‏ يقبل مستقيم مقارب مائل معادلته 2= 


2 


2 الدالة ثم المعرفة على 8 كما يلي: کے + ×3= (2) ر هي دالة زوجية. 


3 للمعادلة 0 = (6-×1۸)5-(»)۸] 2 حلان متمايزان هما 3 و 2. 


4)المتتالية العددية المعرفة على ]1 ب O"‏ 3- درس هي متتالية متزايدة. 


التمرين 2 (4 ن ) 

يحتوي وعاء على 3 قريصات بيضاء و 4 حمراء » إحدى القريصات البيضاء تحمل الرقم 1 
والأخريان تحملان الرقم 5 أما القريصات الحمراء فإثنتان منهما تحملان الرقم 2 و 
الأخريان تحملان الرقم 3 . 


نسحب عشوائيا من هذا الوعاء قريصتين في آن واحد . 
نعتبر الحادثتين 4 و8 حيث : 
4 " مجموع الرقمين المسحوبين أكبر تماما من 6 ". 
8 " الحصول على القريصتين بيضاوين ". 
1) أحسب (2)4 و(2)8 احتمال ‏ و2 على الترتيب. 


2 ماهو احتمال أن يكون مجموع الرقمين المسحوبين أكبر تماما من 6 علما أن القريصتين 
بيضاويتين ؟ 


3) نعرف المتغير العشوائي × الذي يرفق بكل سحب قريصتين مجموع الرقمين المسجلين 


أ)عين قيم المتغير العشوائي 2X‏ 
ب) عين قانون الاحتمال للمتغير العشوائي × . 
ج) أحسب الأمل الرياضي (5)1 » ثم أحسب الإنحراف المعياري ©05) 6 . 


- صفحة 4 من 6- 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


التمرين 3 (5 ن ) 
1) (,,») متتالية عددية معرفة على [7 كما يلي : 
2 = ملا 
1 ح 3Un‏ 
بلا 2 
1)أ) برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي 7 .1 < ا 


ب) ادرس اتجاه تغير المتتالية (,,) » ثم ا ستنتج أنها متقاربة » و عين نهايتها. 


Un+1 7 


2 أ) برهن انه من اجل كل عدد طبيعي ۸ (1 - ,ربلة) < 1 - يبيبلا 


ب) استنتج انه من اجل كل عدد طبيعي ۸ 9 > 71 Un+1‏ > 0 


1- ررلة 


1]) نعتبر المتتالية (,,) المعرفة على ل كما يلي : ا 
)١‏ برهن أن (,ر) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 


ب) اكتب عبارة ,,:ربدلالة م٠‏ ثم استنتج عبارة ,ى بدلالة م . 


1ر 


Un 


ج) احسب بدلالة م المجموع , حيث : 


التمرين 4 (7 ن ) 
1)الشكل التالي هو التمثيل البياني ( س للدالة *2-ع جر 
والمستفيم (4) ؤو البعاذلة 


الدالة بم المعرفة على 18 ب : 2 - ×4 - * ع = )و 
1 بقراءة بيانية حدد وضعية ( /) بالنسبة إلى (۸) , 


ثم استنتج اشارة ()م حسب قيم × . 
2 تحقق أن 0.15- > »0.16>۵- 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


7)نعتبر الدالة العددية م المعرفة على 8 ب : 57م 2- 3 + × = تار 
(c,)‏ ا“ ثيا البياني للدالة f‏ في الم نتو ي ا لمنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس 


(o.i:j) 


1( أحسب lim f(x)‏ و lim f(x)‏ 
مه + جر موسج ور 
2) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي e* ¢) .x‏ = ()“۴ 3 استنتج اتجاه تغير الدالة / 
ثم شكل جدول تغيراتها. 
3 أ أثبت أن المستقيم (4) الذي معادلته 2+3 = ر مستقيم مقارب مائل للمنحني (,0) 
بجوار © . 
ب- أدرس الوضع النسبي للمنحني (,©) بالنسبة للمستقيم (4) . 
f(a) =‏ 
ارسم (ك) و (4) .( نأخذ3.07= f)»(‏ ) 
6 بين أن المنحني (,©) يقبل مماسا (1) يوازي المستقيم (4) يطلب تعيين معادلته. 
7 عين بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي ” بحيث تقبل المعادلة +:-(«)كر حلين 
عد 2E E E O aaa eha‏ 
ب) عدد حقيقي اصغر تماما من 0 » احسب بدلالة 4 المساحة (4)2 للحيز المستوي 
المحدد بالمنحنى ()) و المستقيمات ذات المعادلات : ›×x=0‏ ۸=<×و3+×=رJ‏ 


2a7 +6a+3 | 6 


| 
4) بين أن : 1 +206 
( 


5 


انتهى الموضوع الثاني 


بالتوفيق في شهادة البكالوريا ©- أستاذة المادة - 


- صفحة 6 من 6 - 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


54 
1) (+1) نا تساوي :ع اذن الجواب الصحيح هو ب) 
Xx‏ م06 جع 


2) احد حلول المعادلة التفاضلية 


4e 72* — 0‏ + “رن هو الدالة المعرفة على 8 : هو *2 ع در 
اذن الجواب الصحيح هو أ) 


3) قسم يتكون من 18 تلميذا و 12 تلميذة نريد تشكيل لجنة تضم رئيسا و نائبا و أمينا » عدد 
اللجان بحيث يكون الرئيس ولدا و الأمين بنتا هو 

6048 

اذن الجواب الصحيح هو ب) 


4) لتكن 1+ ×8=(×) › الدالة الأصلية لم التي تنعدم من أجل 1-× معرفة ب 
+x-3‏ 22 - («) 7 
اذن الجواب الصحيح هو ج) 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


2 
PU) و‎ 
3 3 


علد الحاللات الممكنة للسحب من الصندوق ا هي : |42| = 4 و من الصندوق ونا هي : 8 = 0# . 
0 حساب إحتماا ت الحوادث : 


0100 4 .م 1 ١‏ 1 5 
ملاحظة : فى هذة الحالة كل صندوق له إحتمال سحب حيث > = (۲)7 


P(A)=29/63 ; 2)85( 1-63 


2) الحادثتين 4 و8 غير مستقلتين لأن 
لدينا ع حرق P(AN‏ 5 


P(A)x P(B)#* P(AN 8( 


3 علما أن الكريتيين المسحوبتين من نفس الرقم »ما هو احتمال أن تكون الكرتين المسحوبتين 
من الصندوق ,ل . 


.. P(UınB) 
رينت‎ 5 B) 


17 
4)أ) تعيين قيم المتغير العشوائي × 


قم المتغير العشوانلى × هى : (0,1,2). 

2 : ب 

A CGA, CC A [105| 
2 يفقم € که‎ CC A |56| 


ب) تعيين قانون احتمال المتغير العشوائي × 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


r E O N O E 
الرسم‎ )1 


2 تمثيل على محور الفواصل الحدود : LM. Uo‏ ¢ 2 
التخمين : يبدو أن (,») متزايدة و متقارية نحو العدد 2 
استعمال الاستدلال بالتراجع لإثبات : 4 ك ,: >1 


اتجاه التغير (,/1) : (,/1) متتالية متزايدة 


(,,/ة) متزايدة و محدودة من الأعلى ب 4 فهي متقاربة 


3 (,«) هندسية من أجل 4= ين 


2 
دح و 3- = Vg‏ 
3 0 0 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


1) النهايات 


lim g(x) = +o lim g(x) = مه-‎ 
ست‎ 0 

ب) 2+4 - (د)'م ومنه0 < (:)'م إذن هي دالة متزايدة تماما على المجال 
X‏ 

إه+ ,0 ] 

2 مبرهنة القيم المتوسطة 
إشارة (×) عم 
سالبة على المجال [ى : 0[ و موجبة على المجال ] ©+ : »0 ] 

(=8 (1(1 


2 
X 


إشارة (×)' f‏ من إشارة (×) 8 
م متناقصة على [» ;0 ر / متزايدة على ]0+ : | 
2) النهايات 


lim f(x)= +o lim f(x) = +o 
E 0ج‎ 
جدول التغيرات‎ 
im 0-لع-ضمم]‎ 83 
(C,) ذو المعادلة : ×= رمقارب ل‎ )4( 
تعلط روم‎ 
X 
[2 : + (م©» فوق (4) على ]10:6 و (م ©) تحت (4) على ]ەە‎ 
(رع)‎ 6 )4(- {(e ;e)} 


4( إثبات أن لديو مر والحصر: > (7)6/ > 1 
0 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


1 2 1 
hO) = Ins (n) : ۸ الدالة الأصلية‎ 


0 


xjax‏ - )7 ]] = و 
1 
2 2 
( ه-2) @_ 
(a) 2‏ 


_ (2-lIna)Ina 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


الموضوع الثانى 


2+1 


1) الدالة ‏ المعرفة على ]مم+ , 0 [ كما يلي : f 000-41 +n)‏ 


و(0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (ر:0:7) 
المنحني 26 يقبل مستقيم مقارب مائل معادلته 2= 7y‏ 
خطأ 


2 


2 الدالة م المعرفة على 8 كما يلي: س + 3ح  )»(‏ هي دالة زوجية. 
خطأ بل دالة فردية 
B3‏ للمعادلة 0 = (6-×1۸)5-(»)۸] 2 حلان متمايزان هما 3 و 2. 

صح 


4)المتتالية العددية المعرفة على ١‏ ب O"‏ 3 =» هي متتالية متزايدة 


صحيح 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


عدد الحالات الممكنة هي : 21 = €7 
1) احتمال أن يكون هذا المجموع أكبر تماما من 6 هو : 


2 احتمال أن يكون المجموع أكبر تماما من 6 علما أن القريصتين بيضاوين : 
1 


3)) تعيين قيم المتغير العشوائي:[3,4,5,6,7,8,10) = × 
ب) قانون الاحتمال للمتغير العشوائي 
ORO 2‏ )3 = بم 
DT‏ 0 
الم بام ع 1ك 65 


P(X = 4) = 0 


4 


P(X = 6) = 
Bz TE 
P4 8ك‎ 


P(X = 10) = 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


21 21 


: ج( حساب الأمل الرياضي‎ 
zon = (ax) + (x) + (<) + 62+27 
(8 x2) + (10 <) = 5.67 


حساب التباين والانحراف المعياري : 
V(X) =1.18‏ 
الانحراف المعياري 

68 ود ك )6 


1( ( 
نسمي ([7)7 الخاصية: |< ,ا1ا 
© من أجل 0= ۸ : لدينا 2= »ا و 1< 2 إذن1 < پا 


ومنه (0) / صحيحة 
© نفرض أن_(7)7 صحيحة من أجل عدد طبیعی كيف 


« أى 1 < ,/: ونبرهن على أن (7)5+1 صحيحة أى 


2 2 : 
u, + 2u, < 1 + 21, ومنه‎ 1, 
3u, =1 


,2 <1- ,34 ومنه | 
n‏ 
إذن 1> U‏ أي أن (1+ ۸) / صحيحة 


n+l 


اذن من أجل كل عدد طبيعي ۾ . 1< ,ا 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


ندرس اتجاه تغير المتتالية ( ,/#) 
من أجل كل عدد طبيعي م لدينا : 
1- ,34+ عه _ 1 ,3 _ 


7” 


21, 2u, 


(2u, 7 1 12 اد‎ 


21 
من أجل كل عدد طبيعي م لدينا | ج U"‏ 
ومنه (0........)1 < 1- u,‏ 


و 2-> 2 ومنه 1->1+ ع2 اي ان 


(2u, +1)(, -1( 
2u, 


أي 0 > = وب ومنه المتتالية ) (tt,‏ متناقصة تماما على N‏ 


من (1)و (2) و (3) نستنتج أن 0 > 


بماأن ) (tu,‏ متناقصة تماما على N‏ ومحدودة من الأسفل 


ب 1 فإن( ,ا) متقاربة 


1 
دىنا :4 7 7 ا“ 
ولدينا 1 < ,)1 ومنه 2 < ,21 إذن NET‏ 


بضرب الطرفين في العدد الموجب (1- ,») نحصل على 


1 1 0 ١ 
ومنه (1- )ر 15- ہے‎ 3 1< -1( 


5 


4 
"1 


5 


بكالوريا تجريبي في مادة :الرياضيات / الشعبة :علوم تجريبية 


من أجل كل عدد طبيعي 7 لدينا لاحو “ك 1~ بع > 0 


2 
(1- )1 >1- ب >0 
ومنه 1 )5 - ,20 > ل 
1 
O0<u, ~15 >(u, —1)‏ 


1ہ 
(1- )ب 15- ين > 0 


1 3 
>(t,_, —1)‏ ك 1- ره > 0 


١ 


o<u,-1<(}) (ıu, —1) 


7 


1 1 
وبماآن 1= 1- را فإن [4]كا-»>ه 
ا 


3u, - 1 
8-1 
2u, 
2 3u, - 1 | 
2u, 


u, —[ 1 


2 [1- .لات 


ومنه( , «) متتالية هندسية أساسها + 


١ '‏ 1 , 
1 - ,ع ,:(1- ,2 ) ومنه ا 
73 


و9 
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1) بقراءة بيانية نحدد وضعية ( ) بالنسبة إلى (8) , 


(7) يقع فوق (5) على المجال |©:--[و تحت (4) على 
إ+: ©[ و (2,]) يقطع (4) فى النقطة 4 ذات الفاصلة به 
0-5 2 


استنتاج اشارة ()م حسب قیم × . 


- 1+ أ“ 


2 التحقق أن 0.15- > 0.16>0- 
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لدينا: 0 > (0.05-) × 0.017 = (0.15-)ع٠(0.16-)؟‏ 
ومنه 0.15-> ع > 0.16-. 


lim f (x )= lim (x +3-2x e* (=| 


: +-0 


lim f (x )= lim x یو ا(‎ 1 3 
X 


7X جه‎ +00 X ++ 


2) نبين أنه من أجل كل عدد حقيقي ×: (8)۸ ۴ (م)»ء و استنتاج اتجاه تغير الدالة / 
و تشكيل جدول التغيرات 


(د)ع ”6 -(:)/ الدالة / قابلة للاشتقاق على 8 وإرينا : 


naf | 2 171 o, ج‎ ١ 9 
')1(-1-2 “م‎ -4x e” =e” 5 -4 -2(= 


ومنه إشارة (<)'/ من إشارة (×)ع إذن : 
الدالة / متزايدة تماما على المجال [0:--[ 
ومتناقصة تماما على الخال [a ; +oo|‏ 


3 أ) أثبت أن المستقيم (4) الذي معادلته 3+× = ر مستقيم مقارب مائل للمنحني (,©) 
إدينا xe*)=0‏ 2-( دنا و منه المستقيم (2) ذو المعادلة 


. مستقيم مقارب لامنحن (,©) عند م‎ J=×+3 
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الوضع النسبي 
لديئا **6« 2 - | (3+*)-()/ | و منه إشارة الفرق 
[(3+)-()/] هي عكس إشارة ‏ إذن(,©) بقع 


- 
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تحت (2) على المجال ]+: 0[ و فوق (2)عل المجال ]6:0[ 
و (,©) يقطع (2) في النقطة ذات الإحداثيات (0:3). 


ا 6+3 +202 
200 أن حقو ست سا سيم لد 
4) نبين > i‏ 


لدينا 0=(»)ع معناه: 44-2=0-“”ء أي: 
1 


٠ =‏ نعوض فى عبارة / فجد: 
4Q +2‏ ری ال 7 


=a +3-2 
E 2 


_ |2” +64 +3 
2a +1 


5) رسم (ن) و (4) 
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6 نبين أن المنحني (,"©) يقبل مماسا (1) يوازي المستقيم (4) يُطلب تعيين معادلته. 
لدا 1-(«)"/ تكاف 0= e‏ × 4 “ع 2- أى أن 
0= لست ”*26- ومنه 


7( تعيين بيانيا و حسب قيم الوسيط الحقيقي +7 بحيث تقبل المعادلة +2-(2)مر حلين 
متمايزين 

يكون للمعادلة ”+ ×= (×) /ر حلين متمايزين إذا و فقط إذا 

3> m CL کان‎ 


€ 
أ) “عد حقيقي » باستعمال التكامل بالتجزئة 


ب) ۸ غنم ق ا ناما من »نخسا كلاق بأ ا ا 


المستوي المحدد بالمنحنى (ن) و المستقيمات ذات المعادلات : 0= × A ٠‏ 
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(x+3))dx 2 xe” dx 


0 


23 1 27# ش 8 م ' 0 
lim 4(4)= MIA ê”‏ 
9 0ه-ج لق 1 جلث 


سم 
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